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Esercizio 1. Si consideri l’endomorfismo F di R3 tale che

F (1,0,0) = (1,1,−1) F (0,1,0) = (2,0,1) F (0,0,1) = (3,1,0).

(a) Determinare una base dell’immagine e del nucleo di F .

(b) Dire se F è diagonalizzabile.

(c) Calcolare la controimmagine del vettore (1,1,1).

Esercizio 2. Al variare di k ∈ R, discutere e risolvere il sistema lineare:

⎧
⎪⎪⎪⎪
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎩

kx + y = 1

x + ky = 1.

kz = 1

Esercizio 3. Classificare e portare in forma canonica la conica euclidea:

C ∶ x2 + y2 + 2xy − 4x + 2y = 0.

Esercizio 4. Si consideri la matrice simmetrica A =
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1 2 2
2 0 −1
2 −1 0
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. Determinare una matrice diagonale

D ed una matrice ortogonale M tali che D =MTAM .

Esercizio 5. Calcolare la distanza tra le rette r ∶
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x = 1

z = 2x
e s ∶
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y = −x

z = x.

Esercizio 6. Determinare un piano che contiene la retta r ∶
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x = 1 + z

z = 2x − 1
ed il punto P (1,−2,−1).


