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Esercizio 1. Calcolare i seguenti integrali indefiniti:
(1) fx5dac [§2%+c]

(i) /(\3}5+3)dx [%W+3x+c]

(iii) f(x—l)(2x+5)dm (2% + 227 - Ba + ]
1 2
(iv) ;; dz [+ Llogla] +c]

(v) /.x\/3 1+ 22dz [2(1+2?)V1+a2+c]

(vi) fcosBxsinacdz [-%costz +c]

(vii) fexildac [log(e® +1) +¢]

(viii) ftanxda: [-log|cosz|+ c]

. 1

(ix) fxloga:dx [log|log x| + c]
z+1

(x) [ 1dw [z +2log|x - 1] + ¢]
-

(xi) fmsinm2dac [-1cosz? +c]

(xii) fcos%cd:z: [§+ 52 +c]

[ 1 arcsin 2z + ]

(xiii) f ﬁdm

(xiv) f 1 +ailx4 dx [ arctg22? + ]
2
(xv) f Qx+1d33 [z —arctgx + c]
x
. 1 t
(xvi) [3+$2dx [?arctg%Jrc]
2+/T
(xvii) c dzx [2e2*V7 4 ¢]

Jz

1 B
[ £ arcsin 52 + ]

(xviii) f L
XV —_—
V4 - 2522

: 1 2 6z+1
(XIX) f de [ﬁarctg( \/:—1)"'0]
1 .
(XX) f mdl’ [%arctg(Q\/gl) +C]



. 2
3sin® x

(XXI) 2+2cosx

(xxii) f sin? z cos® wdx

2 —
(xxiid) f L5 e
-2

(xxiv) [ cos® xdx
(xxv) [ sin® xdx

2

(xxvi) f x +xd$

2 +16

. 1
(xxvii) fx2_4dx

(xxviii) / ¥d;€

2 -5 +4

(xxix) f 20 +1 dz

x2 +25

(xxx) [ logzdx

X

(Xxxi

) f mdx
(ovit) [ Y7 g
(xxexii) f VI-22de
(x0oexiv) f V3 22de
(xxxv) f log zdz
(xoxxcvi) f 2 dp
(xoxxvit) f Jzlog zdz
(xxxviii) f ze " dx
(x0ocxix) f zsineds
(x1) f arctg zdz
(xli) f log(1 + 22)dx
(xlii) f sin® wdz

z +arcsin? z
V1-22
(xliv) [ Y dz

r+1

(x1v) f ! dz
T — 12

(xliii)

dzx

[2(z-sinz) +c]

3 5

- tsin®z+c]

[Lsin 5

3
[22 —log |z — 2|+ ¢]

3

Lsin®z + ¢]

[sinz - 3 sin

[5cos®z—cosz +c]

[z —4arctg 2 + Llog(z? +16) + ]

[log|Z53] +¢]

[%log|%|+c]

[log(x* +25) + £ arctg £ + c]
[%log2z+c]
[2arctg /T + ¢]

[22/x - 2/T +2arctg/z + ]
[L(arcsinz +2v/1 - 22) + ]
[%arcsin% +3V3 22+ c]
[z(logz —1) +¢]
[5e*(3z—1) +c]
[%x%(i’)log:ﬂ— 2) +c]
[-e(x+1)+]
[sinz — xcosx + ]
[zarctgz —log V1 + 22 +¢]
[xlog(1 +2?) - 2z + 2arctgx + c|
3

[§cos® - cosz + ]

[-V1-22 + % arcsin’® x + ¢]

[Si ponga t = vz +1. Si trova 2\/(z+1)% - 2Vz + 1 +¢]

[Si ponga z = sin®t. Si trova 2arcsin \/z + ]



(xlvi) [ e” sin 2zdx

(xlvii) / log(z? + 1)dx

(xlvii) f (22 - 22 + 5)e *dx
(xlix) f (22 + 52 + 6) cos 2xdx

Q) fxgarctgiixdx

422 - 16z + 4

li f—d

(1) 3 -3x2-2x+3 .

. x® = 7t + 823 + 1522 — 262 + 13

(i) [ ds
2 -7x+10

3 -2 +3
(1111) f mdw

) 322 - 5x+7
(hV) / de

2 +r-2

Gr2a? -z D)

(Iv)

. T2 -9
(vi) [ x4 — 53 + 622 dr

Esercizio 2. Calcolare i seguenti integrali definiti:
2
(i) f (322 - 22 + 5)dar
0
9
(ii) f (VZ - 2)dz
0
(iii) / " 2sin? zdr
0
1

() [

2-x+1

5
(V) f 20 +1 da
2

2+ +1

. 0 1 d
(vi) [1 22 +52+6 *

1
(vii) / arcsin zdx
0

dzx

™

(viii) [ * sinz cos zda
0

™

(ix) foixsinxd:c
)

3
log xdx
4

-4
i —d
() f:s 2 -3z +2 .

(xii) /3 e” cos zdx

6

0 x
(i) [1 2 4+ 22 — 3d$

[%(sian —2cos2x) +c]
[xlog(2? + 1) - 2z + 2arctgx + c|
[-e®(z? +5) +c]

[i(2x2 +10x + 12) sin 2z + i(2x+5)0052$+c]

(2 arctg 3z — % - 165 log (927 + 1) + c]

3
[2log|z — 1|+ 3log |z + 1| — log |z — 3| + ¢]

[%—x2+m+glog|x—5|—§log|x—2|+c]

[log(x - 1) - loga| + + + 325 + ¢]

3 7 3
(=35 ~ 237 ~ o + ¢!
[ﬁ+%10g(1'2—x+1)—3—\1/§arctg2\x/fgl +c]

[ - 3log|z|+20log |z - 3| - L log |z - 2 + ¢]

[*7*]
[575]
[log31 —log 7]
[2log2—1log3]

[12(m-2)]

[log ZF —1]
[3log3 -5log2]

[ et —ef)]

[%log%+i10g3]



(xiv) ./2330\/ 222 + 1dx [£(19v19-27)]
(xv) fo_logQ\ﬂ—e?wdx [ +log(2 - v/3)]

2
(xvi) /1. (z +1)logzdx [410g2—£]

Esercizio 3. Sia k£ > 0. Si risolva l'integrale
k
I, = f z2e %dx
0

k—+o0

e si calcoli il limite

Esercizio 4. Spiegare perché 'integrale definito

3 2% ¢in 22
———dx
-3 x4+1

¢ nullo evitando di passare per il calcolo diretto.

Esercizio 5. Determinare I’area del segmento parabolico determinato dalla parabola y = 22 +4x -1

e dalla retta y = 2. [ %]
Esercizio 6. Determinare I’area del segmento parabolico determinato dalla parabola y = —z2+6x -5
dalla retta y = x + 1 e dall’asse z. [%]

Esercizio 7. Calcolare il limite
1-cosz

lim ———
2~0 ["sintcostdt
[Si applichino il teorema di De I'Hospital e il teorema di Torricelli-Barrow. Si trova che il limite

vale 1.]

Esercizio 8. Si verifichi che la funzione
f(z) = f (5 - sin® 2t),
0
definita in [0, 7], & invertibile (a valori sulla propria immagine). Calcolare poi la derivata dell’inversa
di f nel punto yo = f(5).

Esercizio 9. Determinare in quale punto dell’intervallo [2,e] la funzione f(x) = ﬁ assume la sua
media integrale. [0 = %022]

Esercizio 10. Calcolare la derivata delle seguenti funzioni:

(i) F(av):/1 logt dt, con x > 0. [log x|

(i) F(z) = fIO\/1+t4 dt [~z + 1]

2

(i) F(z)= fx Tt [20e" — e’ |

x
f sint? dt 9
lim =—=%—— = —

-0 3 3

Esercizio 11. Verificare che

Esercizio 12. Sia data la funzione

3 perl<z<3
f(z) =
2 per3<z<6

Verificare che, pur essendo f non continua nel suo dominio, la sua funzione integrale & continua.
Dare una interpretazione geometrica di tale fenomeno.

4



3r-3 perl<z<3
[Integrando i due rami separatamente si trova che F(z) = . Peras ]
2x per 3<x <6

Esercizio 13. Senza passare per il calcolo diretto, determinare il segno del seguente integrale

definito:
2

4
f de.
2 22+1

Esercizio 14. Senza passare per il calcolo diretto, determinare il segno del seguente integrale

definito: -
f rsinz dx.
0

[positivo |

[ positivd

Esercizio 15. Sia data la funzione

T 42 _
P [ Pl

t2+1

Studiare la monotonia di F.
[La derivata di F & F'(z) = -1, Essa & positiva in [-1,1], intervallo in cui F & quindi crescente. ]

Esercizio 16. Determinare la retta tangente al grafico della funzione

r
F(x):fl t4+1dt

nel suo punto di ascissa z = 1.



