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1. Dimostrare I'ldentita di Lagrange:
Sia V uno spazio vettoriale di dimensione 3, con prodotto scalare (, ).
Yo, w, a, b €V si ha che:

(vAw,aNb) = ‘(<Z’a> <U’b>>‘

Verificare I'ldentita di Lagrange per le seguenti quaterne di vettori:

e v=(1,0,0) w=(1,2,1) a=(2,3,3) b=(0,0,1)
o v=(1,1,00 w=(211) a=(611)  b=(1,01)

2. Dimostrare che V vy, v, v3 € V eV ¢ € R si ha che:

(a) v Avg = —va Ay

(b) v1 A (va+v3) =v1 Avg+v1 Avs
(c
(d

(e) v1 Avg =0 < v e vy sono paralleli.

c(v1 Avg) = (cvr) Avg = w1 A (cva)

N - T

oy Ava|? = [Jor||* [Joa]|* = (v1, v2)?

3. Dati 3 punti (v4,y4), (x5,yn), (vc,yc) € R?,
dimostrare la formula per calcolare I'area del triangolo:

TA TB XC
A=3ldet |ya yp zc || =3lzalys —yo) —2B(ya — yc) — zc(ya — yB)|
1 1 1

Calcolare I'area del triangolo dato dai punti:
e (1,2) (0,3  (41)
e (1,0) (0,1) (16, 16)
4. Verificare se le seguenti sono terne di punti allineati:
e (0,9) (2,1) (7,3)
e (1,2)  (2.5) (4,11
e (1,5) (2,3) (3,0)



e (1,2)  (25) (14+m2+3m)

. Calcolare la distanza del punto P dalla retta r in R?:

e P=(1,-3) r:2X-Y+1=0

e P=(1,4) r:4X -3V +2=0

. Calcolare la distanza tra 2 rette parallele:

e r: X+7Y4+1=0 $:2X4+14Y +7=0
er:8X-Y +4=0 s:4X —3Y +12=0

. Calcolare I’angolo convesso formato dall’intersezione delle seguenti cop-
pie di rette:

e r:2X-Y+1=0 s:4X -3Y+7=0
e r:2X+2Y+1=0 s:4X —-5Y +1=0
e r:2X+4Y +1=0 s:4X —-2Y +3=0

Cosa succede se cambio il segno a uno dei due o entrambi i versori?

. Dati v, w € R3, calcolare una base ortonormale, rispetto al prodotto
scalare standard, di R? sfruttando I'operazione di prodotto vettoriale.

e v=(0,1,3); w=(5,4,1)

e v=(1,1,1); w=(2,21)

e v=(-3,1,1); w=(-3,2,-2)
ev=(-313); w=(0,01)



