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1. Nello spazio vettoriale R3, con base E =< e1, e2, e3 >, sono assegnate
le forme quasratiche q1eq2 rispettivamente con matrici1 2 3

2 0 0
3 0 −1

 0 3 1
3 0 2
1 2 7


• Determinare l’espressione di q rispetto ad una base diagonaliz-

zante.

• Calcolare la segnatura di q.

• Scrivere la matrice canonica (di Sylvester) di b.

2. Dimostrare che in uno spazio vettoriale Euclideo (V,< . >) sussistono
le seguenti identitá per ogni v, w ∈ V

• ||v + w||2 + ||v − w||2 = 2||v||2 + 2||w||2

• ||v + w||2 − ||v − w||2 = 4 < v,w >

3. Per ciascuna delle seguenti forme quadratiche q, stabilire usando il
criterio di Sylvester se é definite positive, negative o indefinite.

• q(v) = x1
2 + 4x1x2 + 2x1x3 + 5x2

2 + 2x2x4 − 2x3
2 − 2x3x4

• q(v) = 4x1
2 + 2x1x2 + 2x1x3 + 2x1x4 + x2

2 + x3
2 + x4

2

• q(v) = x1
2 − 4x1x2 + 7x2

2 + 10x2x4 + x3
2 + 8x4

2

• q(v) = x1
2 − 4x1x2 + 6x2

2 + 6x2
2 − 2x2x3 + x3

2 + x4
2

4. Nello spazio vettoriale R3, con base E =< e1, e2, e3 >, é assegnata la
forma quadratica b con matrice 2 −1 −2

−1 2 2
−2 2 −1


• Determinare la matrice associata a b tramite la base < (1, 0, 0); (−1, 0, 1); (1, 1, 0) >.

• Verificare che il rango di tali matrici é uguale.
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