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Esercizio 2. 1. lim +/z — 2z = —oco. Mostriamolo con la definizione: dato
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chiamando ¢ = /z, dobbiamo risolvere t — t> < M, che ha come soluzione

(ricordando che ¢ > 0)
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per tanto basta scegliere xy = ed abbiamo verificato la

definizione di limite.
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Verifichiamo con la definizione: dato M > 0 scegliamo d > 0 tale che per

0 < |z — 3| < J si abbia eFT > M, che ¢ equivalente a |x — 3| <

log M’
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indi basta scegliere 6 = ——.
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Qui basta scegliere g = —1, in questo modo per ogni & < xy abbiamo che
[lz 4+ 1| — |1 — x| — 2| = 0 e quindi ¢ minore di € per ogni € > 0.

. lim e”sin(z) non esiste; infatti consideriamo le due successioni
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T, = 2mn + g = sin(z,) =1,

Yp = 27N — g = sin(y,) = —1.
Per n — oo abbiamo xz,,y, — 00; ma

e’ sin(z,) = e — 400, eYrsin(y,) = —e¥* — —c0.
Quindi per il teorema ponte la funzione non ammette limite.
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Verifichiamo con la definizione: dato € > 0 scegliamo xg > 0 tale che, per
x>z, |(z+1)Y/3—2'/3| < ¢, osservando che i moduli sono superflui perché

la quantita € positiva e razionalizzando, abbiamo che la disuguaglianza
precedente & equivalente a

1
(1‘ + 1)2/3 + (l‘+ 1)1/31,1/3 +$2/3 >z
g

quindi basta scegliere zq tale che (x¢ + 1)%/3 + (x + 1)1/3,@(1)/3 + xg/B > 1
(che esiste perché la quantita di sinistra cresce a +00)

. ignl{a:} non esiste.

Visto che
lim {z} =1 lim {z} =0
r_1>17{ } > xi>1+{ } )

. liml[:z:] non esiste. Se 0 < = < 1, allora [z] = 0, percio lim, ,;-[z] = 0.
T—

Mentre lim,_,+[z] = 1. T limiti laterali sono diversi, dunque il limite totale
non esiste.
lim[z] 2 =3+
T—T
Dal momento che 4 > 7 > 3, esiste un intorno di 7 (ad esempio l'intervallo
(3,4)) in cui per ogni z si ha [z] = 3. Quindi per z sufficientemente vicino
a,

] +2z=3+u,



Dunque dato £ > 0 scegliamo 6 = min{n —3, 4 —7, e} per 0 < [z —7| < ¢
si ha [z] = 3 e quindi

[([z] +2) = (34 7)| = |z — 7| <&,

verificando la definizione di limite.



