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Esercizio 1. Sia E é uno spazio euclideo. Per ogni operatore lineare T :
E — E, denotiamo con 'T il suo aggiunto. Verificare che

1LY T+S)=tT+'S;
2. per ogni A € R, Y(\T') = \!'T.

Esercizio 2. Siano A, B :E — E, dove E é uno spazio euclideo finito su R.
Supponiamo A, B autoaggiunti e che (Av,v) = (Bv,v), Yv € E. Mostrare
che A= B.

Esercizio 3. Sia A: E — E un operatore autoggiunto, dove E & uno spazio
euclideo finito su R. Mostrare che A¥v =0 = Av = 0.

Esercizio 4. Siano A,B : E — E, dove E ¢ uno spazio euclideo finito su
R. Supponiamo B invertibile ed BA(*B) autoaggiunto. Mostrare che A ¢
autoaggiunto.

Esercizio 5. Determinare le sequenti isometrie f : E' — E! determinate
dalle sequenti condizioni:

1. f(1)=7/2 ed f ¢ un’isometria diretta;
2. f(r) =—2 ed f & un’isometria inversa.

Esercizio 6. In ciascuno dei sequenti casi dimostrare che esiste un’unica
isometria f : E2 — E? che soddisfi le sequenti condizioni:

1. f(0,0) = (1,1), f(1,0) = (2,1) ed f ¢é un’isometria diretta;
2. £(0,0) = (1,1), f(1,0) =(2,1) ed f ¢ un’isometria inversa;
3. f lascia fissa la retta f:x — 2y =0 e non é lidentita;

4. f lascia fissi i punti (1,7), (=1,1) e non é lidentita.



