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Esercizio 1. Determinare i punti �ssi delle seguenti proiettività di P2(R).

(a) f([x0, x1, x2)] = [2x0, 2x1, 2x2]

(b) f([x0, x1, x2)] = [4x0, 2x1 + x2, 2x1 + 3x2]

(c) f([x0, x1, x2)] = [4x0, 2x1, x1 + 2x2]

(d) f([x0, x1, x2)] = [4x0, 2x1, 2x2]

Esercizio 2. Veri�care che le seguenti coniche di A2(R) sono degeneri e

determinare le equazioni cartesiane delle rette che le compongono:

(a) x2 − y2 + 2x− 2y = 0

(b) x2 + y2 + 2xy + 3/2x+ 3/2y = 1

(c) 3x2 −
√
2y2 + (3

√
2− 1)xy = 0

(d) 2x2 + 2y2 + 4xy = 0

Esercizio 3.Classi�care le seguenti coniche di P2(K) con K = C,R.

(a) x2
o + 4xox1 − 2x0x2 + x2

1 + 2x1x2 + x2
2 = 0

(b) 2x2
0 − 2x0x1 + 2x2

1 + 2x1x2 + 3x2
2 = 0

(c) x2
0 + 4x0x1 + 2x0x2 + 5x2

1 + 6x1x2 + 2x2
2 = 0

(d) 2x2
0 + 5x0x1 + 3x0x2 − 3x2

1 − 3x1x2 − 2x2
2 = 0.



Classi�care le precedenti coniche, viste come coniche a�ni nella carta di

P2 data da x0 6= 0

Esercizio 4. Siano k e h ∈ R e siano Ck la conica di equazione a�ne (o

euclidea)

x2 + k(y2 + y + 1) + x(y + 1) = 1

e Dh la conica di equazione a�ne (o euclidea) di equazione

x2 + hy2 = −1.

Determinare per quali h,k si ha che Ck e Dh sono degeneri, semplicemente

degeneri o doppiamente degeneri. Stabilire poi di quale conica si tratta in

base ai valori di k e h.

Esercizio 5. Dimostrare che per 5 punti in posizione generale di P2(K)

passa una e una sola conica.

Esercizio 6. [Di�cile] Le proiettività dell'esercizio 1 �ssano anche rette?

Quali?


