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Esercizio 1. Disegnare le sequenti curve
(i) n(t) =1+it, t €[0,1];

(ii) y2(t) = e~ t € [0,1];

(iii) v3(t) = €™, t € [0,1];

(iv) ya(t) =1+ it +t*, t €[0,1].

Esercizio 2. Calcolare lintegrale delle seguenti funzioni su ciascuna curva
dell’esercizio precendente

(i) f(z) = 2%
(ii) f(z) = z;
(iii) f(z)=1/z.
Esercizio 3. Calcolare f7 ze* dz
(i) lungo un segmento che congiunge il punto i al punto —i + 2;
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(it) lungo la curva che va dal punto i al punto 1+ i lungo la parabola y = x*.

Esercizio 4. Sia 7y : [a,b] = C, e sia v (t) :=v(a+b—1), t € [a,b]. Mostrare
che [~ f(z)dz = — [ f(2)dz.

Esercizio 5. Siano [a,b],[c,d] € R con a # b, ¢ # d. Mostrare che esiste
g(t) = rt + s strettamente crescente tale che g(a) = ¢, g(b) = d.
Corollario: una curva puo essere parametrizzata da ogni intervallo fissato.

Esercizio 6. Esprimere in serie di potenze la funzione inversa di
fe)=(1-2)7% | <1. (1)

Esercizio 7. Si consideri la serie di potenze
f(z) =" Fib(n)z", (2)
n=0

dove Fib(0) = 0, Fib(1) = 1, Fib(n) = Fib(n — 1) + Fib(n — 2) per n > 2.
Verificare che

z

f(z) (3)

1—2z— 22’

ove il secondo membro € ben definito.



Esercizio 8. Siano f,f, : D — C con (fn)nen C C(D,C), « : [a,b] — D.
Mostrare che, se limy, oo ||f = frlloo,a(fa,)) = 0, allora

tim [ f,()dz = / f(2)dz. (4)
Esercizio 9. Sia F : [a,b] — C continua, mostrare che ‘fab F(z)dz‘ < fab |F(z)|dz.
Suggerimento: usare la definizione di integrale come limite di somme di Rie-
mann.
Esercizio 10. Siano a <b, S:={z€ C:a<Im(z) <b}, f: S — C tale che
limz—égo f(z)=0.
Sia S. = [c+ ia,c+ib], c € R. Mostrare che

lim f(z)dz = 0. (5)
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Esercizio 11. Sia a = a+ib € ;C, a>0. Siar >0, e siaT il triangolo di
vertici 0, ra e ra. Sia f(z) =e™*

(i) Scrivere in dettaglio (ma non calcolare esplicitamente) [ f(z)dz;

ra—-+oo

(i1) mostrare che, se |b| < a, f[m ra] f(2)dz 0;
(i4i) calcolare [ f(z)dz.

Esercizio 12. Sia v,,(t) := ¢+ Re*™™ t € [0,1], m € Z, R > 0, ¢ € C.
Calcolare

1
Ly = [y oot peT (6)

Esercizio 13. Sia o : [a,b] — C\ {0}, mostrare che exp ([, &) = 38

Corollario: Se a(a) = a(b), allora esiste m € Z tale che [, 9z = 27im.




