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Esercizio 1. Trovare le singolarita isolate, classificarle e calcolarne i residui
per le sequenti funzioni:

iz

(i) fa(z) = ﬁjf aeC;

az

(it) fo(z) = m’ acC

Esercizio 2. Sia f(z) = ze'/*. Trovarne le singolarita, scriverne la serie di

Laurent e calcolare I, = f,y 2™ f(2)dz, dove y(t) = e, t € [0,2n], m € Z.

2
zeQﬂz

Esercizio 3. Sia f(z) = e Trovarne le singolarita, disegnarle nel piano

complesso e scrivere la parte principale di f nelle singolarita.

Esercizio 4. Sia f(z) = m Decomporla in frazioni semplici e scriverne
la serie di Laurent in A={z€C:0<|z—1] <1} eB={z€C:|z—1| > 1}.

Esercizio 5. Si consideri f(z) = fu(z) == (55 — 1) (ﬁ - %), dove w €
C\ 7Z ¢ fissato.

(i) Mostrare che z =0 ¢é una singolarita eliminabile.
(ii) Determinare tutte le singolarita, e calcolarne i residui.

(#ii) Sia v, (n € No) il bordo del quadrato di vertici + ((n+1/2) £i(n +1/2))x.
Mostrare che per ogni n € Ny, e per ogni z € v, vale \517}12| < 1. Dedurne
che

lim f(z)dz=0.
n—oo Yn

Esercizio 6. (i) Siabe C\{0}, e si consideri f,(z) = 5. Scrivere la serie
di Laurent di fy in B(0,]b|[ e in B(0,]]b], +oo].

(i1) Sia 0 < ¢ < 1, e si consideri Fy(z) = G=oa=an- Tlrovare le singolarita

di Fy, calcolarne i residui e decomporre Fy in frazioni semplici.

(i11) Scrivere la serie di Laurent di F, in B(0,]q,1/q].



