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Esercizio 1. Sia z € C un numero complesso. Risolvere le sequenti equazionsi

in C:
(i) e# =1;
(ii) e* =1i;

(i4i) e =re?, r >0, 0 € R.

Esercizio 2. Calcolare limmagine attraverso la funzione esponenziale dei se-
guenti insiemai:

(Z) A= {Z cC:6, < Im(z) < 92,62 — 6 6]0,27T[},’
(ii) B={z¢€ C: Re(z) > 0,0 < Im(z) < 2w}.

Esercizio 3. Determinare i termini di ordine minori o uguali a 3 delle serie di
Laurent formali di:

(i) exp(T) sin(T);

..y exp(T)—1
(”) p#

(i) =B

Esercizio 4. Sia m € N e si definisca la consideri la serie di potenze formale

B (1) = (147)% = 3 (;zLL)T iy mln el 2t D gy

1
m = = (n=1)...1
(i) Dimostrare che vale la sequente identita tra serie di potenze formali
m
(BL (T)) =1+T.

(11) Discutere se B1 (T) é invertibile in C[[T]].

Esercizio 5. Sia w un numero complesso e consideriamo la sucessione {a,} =

{w™}. Dimostrare che {a,} ¢é divergente se lw| > 1 e che converge a 0 se
lw| < 1.

. . . . .. Z
Esercizio 6. Discutere l’esistenza di hH(l) —.
z—0 Z



Esercizio 7. Sia a € C tale che |a| < 1. Determinare la somma della serie di
potenze Y -, a”.
Esercizio 8. Si consideri la serie di potenze per log(l 4+ ), con z € R,

220 CU T an ¢ si consideri la anal : l tituend
n=1 ?x , € 81 consiaert ta anatoga Serie compiessa SoStituenao r Ccon

un numero z € C. Si mostri che la serie converge assolutamente per |z| < 1.
Stessa domanda per log(1 — x).
Esercizio 9. Discutere la convergenza delle sequenti serie di potenze.

(i) Y50 e

(i) o0, mECTon a e Ry

(iit) Yo (logn)22";

(iv) 07, %z", a€R.

Esercizio 10. Siano f(z) = > 07 an2™, g(z) = >07 bp2™ serie di potenze
aventi raggi di convergenza rispettivamente Ry e Ry. Cosa possiamo concludere
riguardo il raggio di convergenza delle serie Y . (ay +by)z" €Y 0 | apbpz"?

Esercizio 11. Siano o e 8 numeri complessi con |a| < |B| e si consideri la
serie di potenze Y - (3a™ — 54™)z™. Si determini il raggio di convergenza
della serte.

. . . . . . . Zn . .
Esercizio 12. Si consideri la serie di potenze ), -, Z5. Mostrare che il raggio
di convergenza della serie ¢ uguale a 1 e mostrare che la sua funzione somma é
continua in D = {z € C:|z| <1}.



