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Ogni risposta va accuratamente motivata. Si possono usare: libri, appunti, e dispense,

NON si possono usare congegni elettronici, etc.

1. Risolvere UNO SOLO fra gli esercizi 1.a ed 1.b.

1.a Trovare tutti i punti in cui è continua/di↵erenziabile la funzione

f(x, y) :=

8
>><

>>:

cos(x2 � y2)� 1

(x2 + y2)3/2
se (x, y) 6= (0, 0)

0 se (x, y) = (0, 0)

1.b Trovare tutti i punti in cui è continua/di↵erenziabile la funzione

f(x, y) :=

8
>><

>>:

x2y2

(x4 + y2)
se (x, y) 6= (0, 0)

0 se (x, y) = (0, 0)

2. Si studi la continuità della funzione

f(x, y) :=

8
>><

>>:

x8y

(x2 + y3)
se x2 6= y3

0 altrimenti

nel punto (0, 0).

Extra: Si calcoli la derivata di f lungo la curva � : [�1, 1] ! R2
, �(t) =

(t, t2) all’istante t = 0 (cioè si calcoli
d
dtf(�(t))|t=0).

3. Si studino e si classifichino i punti critici della funzione

f(x, y) = x(y3 � y2)

Extra: fare un grafico qualitativo della funzione vicino al punto critico

non-degenere.
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Esercizio 1 a f è differenziarle in RHO

la funzione t ga colt set

set O

è è quindi gli f è a sua

volta ci un particolare è differenziarle

Ora fa g gli f 44,9

dove ha g Ìy µ
se 49 0,0

se 4,91 0,0

studio la regolarità di hexg

hlx.is è differenziabile m effetti E

in Piscopo ed è omogenea di grado 2 1

Quindi è continua ma NON è differenziabile



Es 1 b le femmine è c in effetti

E un RYEEO.io

dato che

cosÌ s

la funzione è continua in Cop

dato che fcx.io fio y o

le derrate parziali in cop sono entrambe

nulle

Per verificare la differenziabili studiò

lui XI
x 9 lo o ht g ttf

mfdt.sn
Fei



Esercizio 2

Il denominatore si annulla sulla cerva

n gi quindi Insider t 44

µ
t zio

yet

i

figli
t 098 5

État t E

lui È 1 48 t a

è t t 000

la funzione non è continua



Extra fiotti È
fcdltDI o.to

Esercizio 3

fcx.si xrgky.it
studia il segno della funzione

1 reso y I faggi
faida of ti t



quindi tutti i punti x io con o

sono punti di massima NON stretto

e tutti i punti 1,0 con x o sono

punti di minimo Non stretto

SONO SICURAMENTE punti critici

Vado a studiare il pedante

If
Illy i

435 zig

Of o 949 i 0

392 29
0

9 0 x qualsiasi

9 1 1 0

quindi come visto prima dello studio del

segno x io è MAX se o



x io è Min se x lo è una sella

se X 0 studio del segno

Il punto 0,1 è una sella

3g 2gcane l'Hessian H
ftp.yxpoy

com H

del i auto valori di segno opposto

una sella 7 1 72 1

fcx.si E f al f ometti

xcy jtocxaty.it

p
µ




