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Si definisce il limite di una funzione £(x), per x che tende ad xg € R, nel caso in cui X,
risulti un punto di accumulazione per il dominio di f(x).

In generale un numero reale xq si dice punto di accumulazione per un insieme A c R se
in ogni intorno di xq, cio® in ogni insicme {x € R: %y — 6 < X < Xp + &}, con § > 0, cade
almeno un punto di A distinto da xp.

Nel prosieguo del capitolo vengono prese in considerazione soltanto funzioni il cui
dominio A & costituito da un intervallo (o dall'unione finita di intervalli) e xg, punto pre-
scelto per il calcolo del limite, appartiene ad A od & un punto di frontiera per il dominio A
(ad esempio xp & un estremo dell’intervallo A nel caso in cui A &, appunto, un intervallo di

numeri reali); in entrambi i casi xp risulta punto di accumulazione per I'insieme A.
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| DEFINIZIONE. — Si dice che f(x) ha limite uguale ad @(tende o converge ad 4]
per x che tende ad xg se, qualunque sia la successione x, — X,, con X, € Aex, =
Xo per ogni n, risulta f(x;) — £
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lim f(x) =¢ & Ve>0,36>0: |f(x)-1] <k,
(30.12) x—%,
Vxe At0=x—x,| <9,
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. _E utile considerare anche i cosiddetti limite destro (x — x;") e limite
sinistro (x — x¢" ), quando ci si avvicina al punto x, per valori di x € A
rispettivamente solo maggiori di x,, o solo minori.
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successionl. Dal paragralo LY aeguciamo ie:

OPERAZIONI CON I LIMITI DI FUNZIONL — [l limite della somma,
differenza, prodotto, qitoziente di due funzioni & rispettivamente uguale alla
somma, differenza, prodotto, quoziente (se il denominatore & diverso da zero)
dei due limiti, purché non sia una delle forme indeterminate o — oo, 0 - eo, cofeo,
0/0.
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Una ulferiore proprietd utile per le applicazioni & ia seguente.

LIMITI DI FUNZIONI COMPOSTE — Siano gX — Y e Y — R due
funzioni tali che
(% '\( sollotmpteom’ & R >
Limiti di funzioni. Funzioni continue 101
S
RV
(32.11) lim g{x) =ly,, lim f(y) = £
AW OR)

XN,

ed esista 8 > 0 tale che risulti g(x) # y, per ogni x # Xq dell’intervallo (xg — 8, Xp
+ 6). Allora é.anche

(32.12) lim #(g(x)) = ¢
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