(2.1)
>

(22)

»(2.3)
(2.4)

(2.5)

(2.6)

Proprieta associativa:
(a+b)+c=a+(b+c), (a-b)-c=a-(b:c).

Proprietd commutativa: a + b=b +a, a-b=b-a &
Propriett distributiva:a - (b+c)=a-b+a-c A

Esistenza degli elementi neutri: esistono in R due numeri distinti 0, 1, tali

che a+0=a, a-1=a.

Esistenza degli opposti: per ogni numero reale a esiste un numero reale,
indicato -con ~ a, tale che a+(-a)=0

Esistenza degli inversi: per ogni niumero reale a # 0 esiste un numero,
indicato con a™, tale che a - (a”\) = 1.

Assiomi relativi all’ordinamento. E definita la relazione di minore o
uguale (<) tra coppie di numeri reali con le seguenti proprieta:

e
28)

(2.9)
(2.10)

Dicotoriia: per ogni coppia di numeri reali a, b si ha a éb oppure b £ 4.

Proprieta asimmetrica: se valgono contemporaneamente le relazioni a < b,
b < a, allora a = b.

Se a < b allora vale anche a + ¢ < b + c.
Se 0 <ae0<ballora valgono anche 0 <a +b,0<a - b.

Assioma di completfezza

(2.11)

Siano A e B due insiemi non vuoti di numeri reali con la proprieti che a<b,
comunque si.scelgano a elemento di A e b elemento di B. Allora esiste
almeno un numero reale ¢ fale the a< ¢ < b, qualunque siano a in A e b in B.

aw 5/
I

%‘3'.’ %_

7




Af 'f xeR! xlsa ¢ xéog
- z <l x“>2 g X2 0/77
\/D At maosjfmqru, Mo )Q/Mt

——

MMM C ry ‘[—Q—QL re

62: 2 Pev a./W\/JO

/NFAW/ ->/ C/L < 2, PDSStO/vno
s

= 2- & [ wom E/}o)

Pm

e allee NoN T VERO du  Yae b
—\ - 7 A_a. -A,A-‘ - . A



M\{M(L e K"W‘"A a = C+ €&
4 e
cE rd &
O\ICt—%-»_é_ :,’{-2#3-}52 -25—5
/6> e 7 i
2
( Sun b CL*&A) = ijz>9

¢ duororeny Q.%C, (& C+ €

L e
) Qwv/tmb >D1’
:Dﬂxvvmto/ dn' Acmomel ([R

e oy(v«.\' X awunero ale

| o&”""r g v '
WT:OMO (&Qmwb) c//u_,(, /Y\vaw_/\/\‘
/LL%LOW)Q/QA' )7«,” ’IL ‘{'O/Qm[ chaa
n¢x £n, e ogn-n <6

S

)

n X N

A 154



DIAMD SJF/\M (,Q«L
(o). 6 = = (a §)

)QG@TQ/ oD S‘)_/LW/ d/\,t

(—Ox>'(r + o - =°

NSNS oo yur  dol ;Eo/’(ﬁodz\su

o) & v -l = ((—0»31(0\,\' {- = o.1

é\

co voonco 7]
(- &) (-6) =

,(@w(-QA): \(~(Ow{r§>:@'<r



REn: - (-*) =x

E Sencn Jo

cl/l\/va Sﬁ'nvo/w dAL N oW (M/ZG NESSUN

NoTeRo Reale X f/f, c . xl < o

-

c_LMyu/ww;

Risulta poi utile, per gli sviluppi formali della teoria, considerare, tra i vari
insiemi, anche un insieme privo di elementi: 1’insieme vuoto, che si indichera col

simbolo (.

Introduciamo ora i simboli di inclusione: C, D, C, D, che danno luogo anch’essi
a predicati binari. Anzitutto diremo che i due insiemi A e B sono uguali se e solo
se hanno gli stessi elementi, Ciog

A=B<=> (r€A<=z€B).

Si dice che B ¢ un sottoinsieme di A (oppure B & contenuto in A) e si scrive
B C A (oppure A DO B), se ogni elemento di B ¢ un elemento di A, cioé

Ve B=2€A.

Sinoti che A = B seesolose BC Ae A C B; inoltre () & contenuto in A
(qualunque sia I’insieme A). Un sottoinsieme di A distinto da ) e da A stesso si
dice sottoinsieme proprio; se B & un sottoinsieme proprio di A scriveremo B C A
(oppure A D B).



No la Ny

a) inclusione: BC A b) unione: AuB c¢) intersezione: AnB

d) differenza: A\ B e) differenza simmetrica: AA B f) complementazione: CyA

Fig. 1.3
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2. Siano A, B,C parti di un dato insieme ambiente U; stabilire quali delle seguenti
relazioni sono vere:

a) ACCeBCC=AUBCC
BACCeACB=ACBNC
¢) AC B=—=CA C(CB.
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micda 11Speuo dllad 4.1, preiCriplic aai pulllo Ul visid prdatuco.

Definizione 4.1’ - Siano X ed Y due insiemi. Si dice funzione da X in'Y una
corrispondenza univoca da X in Y, ovvero una corrispondenza che associa ad
ogni elemento x € X uno ed un solo elemento y € Y.
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