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(7.2) FUEE) =%, Vxe A fE) =y, Vy € B.

Diremo che una funzione f & monoforna in un msieme A, se verifica
una delle condizioni seguenti (V X, X, € A):

(7.4) f strertarente crescente: X; < % = f(xy) < (%),
(7.5) f crescente: X € X = f(x;) £ f(x,),
(7.6) f strettamente decrescente: % < X5 = f(x;) > f(x3),
(7.7) f decrescente: X <X = f(x) 2 f(x).

Una funzione che verifiza la (7.4), oppure la (7.6), si dice sirettamente
mornotona.
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Si chiama funzione lineare (o funzione affine) una funzione del tipo

(81)

y=mx+q

:)\ie M, q sono numeri reali fissati. Si verifica facilmente che il grafico di una
a eofunz:_ ?;11:3 é una.retta, c}1 cui il parametro m & detto coefficiente angolare.

gni funzione lineare © monotona su R, anzi, strettamente monotdna se
m # 0. Infatti, basta considerare x, < x, e f(x) = mx + q, da cui

Se o> p

(et (3, 4))

Ricordiamo il criterio esposto nel paragrafo precedente, criterio in base al quale una
funzione strettamente monotdna su un insieme & anche invertibile su tale insieme. Nel caso
in considerazione la funzione f(x) = mx + q & strettamente monotdna su R se m # 0 e quindi &
anche invertibile se m # 0, Tale fatto 2 di semplice verifica diretta: infatti, se m # 0, vale
Pequivalenza:

(W\X,\ L(\/V]><Z '-:) M“Xq'l'f]) < (\-V,XZ‘\‘ﬂ

(8.3) y=mx +q = X =

che, con i simboli introdotti nel paragrafo precedente, significa che la funzione inversa - 1(y)
della funzione lineare f(x) = mx + q & data da

_¥—-9q
(8.4) 1 {y) = ——



1t valore assoluto (o modulo) di x, indicato con il simbolo [x], & definito
da

X se x20
I
-X s x<0.

Ix\ = max CX)‘%>

Le seguenti proprieti sono diretta conseguenza della definizione (8.5):
(8.6) xl>¢, Vxe R;
(8.7) x| =0 & x=0
(8.8) - x| = [x], VxeR;
(8.9) - %l = %[ - Ix,), VX,% e R;

B10) b/ xl = %)y, Vx.,x%eR, x =0.
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PROPOSIZIONE. — Per ogni numero reale r = 0 valgono le equivalenze:

(8.11) xl<r & —r<x<r;

(8.12) Xl<r & —T<X<ELI.

Consideriamo la funzione potenza con esponente n € N:
(9.1) fi(x) = x",

che & deﬁnita,‘ per ogni x € R, moltiplicando il numero x per se stesso n
volte. La funzione f & strettamente crescente per x = 0, ciog:

(9.2) 0=<x <x = X; < X3 .

o . o -
cui f(x) = x" = y. La condizione di stretta monotonia (9.2) implica, come
osservato nel paragrafo 7, che la funzione & invertibile. Percid & definita la
funzione inversa di f(x) = x" (x > 0), che si chiama funzione radice n-sima,
e si indica con ‘

(9.3) ! (x) = Yx = x!n | (x = 0).



I grafici delle funzioni (9.1), per x 2 0, e (9.3) sono come in figura 1.12.
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Figura 1.12

Per mezzo delle funzioni (9.1), (9.3) si pud defi'm'fe I'elevazione ad
esponente razionale (m,ne N,xe R, x> 0):

(9.4) xmn = {fxm X = 17 x| $0 =1
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