Un sottoinsieme E di R™ si dice sconnesso (0 “non connesso”) se esistono due insiemi aperti
Ae Btalichese Ap:=ANFE e Bg:=BnNE allora

AE#@, BE#@, AEQBE:V), E =AgUBg ; (1.31)
e diremo che A e B sconnettono E. Un insieme ¢ connesso se non € sconnesso.
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Osservazione 1.22 (i) Una parafrasi della definizione di insieme sconnesso &*°:
E é sconnesso se e I'unione disgiunta di due aperti non vuoti nella topologia relativa.

(ii) Dalla definizione segue immediatamente che: E & connesso se e solo se i soli sottoinsimei
di E simultaneamente aperti e chiusi (nella topologia relativa) sono () e E.

(iii) R™ e ovviamente connesso. Un esempio di insieme sconnesso di R" ¢ dato da Z™ (basta

prendere come A la sfera centrata nell’origine di raggio 1/3 e come B l'insieme dei punti x
con |z| > 1/2).
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La connessione e un invariante topologico:

Proposizione 1.23 Se I ¢ connesso e [ é continua su E allora f(E) é connesso.
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Un insieme F C R™ di dice connesso per curve (rispettivamente, “per poligonali”) se per
ogni x,y € FE, esiste una curva (rispettivamente, “una poligonale”) di estremi = e y tutta
contenuta in E.
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Proposizione 1.24 (i) Un insieme di R™ connesso per curve é connesso.
(i) Un insieme aperto di R™ connesso é connesso per poligonali.
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(v) Slla E()—{(I’y) EZ[R =0, -1<y § 1} e E4 .—{(.17,3/)\6 R: 0<z< -, y=
sen = }. L'insieme in R* dato da E:=EyU E; ¢ connesso ma non € connesso per curve.
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