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Esercizio 1. Scrivere, quando possibile, i seguenti domini in forma normale rispetto
agli assi cartesiani:

(a) La regione D ⊂ R2 compresa tra la retta {y = x} e la parabola {x = y2}

(b) La regione E ⊂ R2 compresa tra le rette {y = x} , {y = x/2} , {y = 1} ,
{y = 0}

(c) La regione V ⊂ R3 compresa delimitata dai coni {x2 + y2 = z} e {z = 2 −√
x2 + y2}

(d) La regione W ⊂ R3 data dall’unione del cilindro {x2 + y2 ≤ 3, z ∈ [
√
3, 5]} e

della sfera {x2 + y2 + (z −
√
3)2 ≤ 3}

Esercizio 2. Calcolare gli integrali delle seguenti funzioni sui domini indicati:

(a) f(x, y) =
x

y + 1
D = {x ∈ [0, 1], y ∈ [x2, x]}

(b) f(x, y) =
y

(1 + x)(1 + y2)
D = {x ∈ [0, 1], y ∈ [

√
x, 1]}

(c) f(x, y) = xy D = {x+ y ≤ 1, x, y ∈ [0,+∞)}

(d) f(x, y) = xy D = {(x− 1)2 + y2 ≤ 1, y > 0}

(e) f(x, y) = |x| D = B(0, r)

(f) f(x, y) =
1√

x+ y + 1
D = [0, 1]× [0, 1]

(g) f(x, y) =
1

(x+ y + z + 1)3
D = {x+ y + z ≤ 1, x, y, z ∈ (0,+∞)}

(h) f(x, y) =
√
1− x2
y

D = {x ∈ [0, 1], y ∈ [e−x, ex]}

Esercizio 3. Calcolare l’area interna della seguente regione:

A = {(x, y) ∈ R2 : |x| ∈ [0, 1], |y| ∈ [x2, | 3
√
x|]}
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Esercizio 4. Calcolare il volume del seguente solido, detto Zoccolo di Archimede:

Z = {(x, y, z) ∈ R3 : x2 + y2 ≤ 1, z ∈ [0, 2y]}

Esercizio 5. Ricordando che il baricentro G ∈ R3 di un insieme A , con funzione
di densità ρ(x, y, z) : R3 −→ R+, ha coordinate

(Gx, Gy, Gz) =

(∫
A xρ(x, y, z)dxdydz∫
A ρ(x, y, z)dxdydz

,

∫
A yρ(x, y, z)dxdydz∫
A ρ(x, y, z)dxdydz

,

∫
A zρ(x, y, z)dxdydz∫
A ρ(x, y, z)dxdydz

)

Calcolare i baricentri dei seguenti insiemi: ( dove non indicato ρ(x, y) = 1, A si dice
omogeneo )

(a) A = [0, δ]× [0, L]

(b) A = [0, δ]× [0, L] con ρ(x, y) = 1 + x
L

(c) A = {(x, y) ∈ R2 : r2 ≤ x2 + y2 ≤ R2}
(d) A = {(x, y, z) ∈ R3 : z ≥

√
x2 + y2, z ∈ [0, 1]}

(e) A = {(x, y) ∈ R2 : 1 ≤ x2 + y2 ≤ 2, y > 0} con ρ(x, y) =
arctan( yx)√
x2 + y2
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