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Esercizio 1. Sia σ = (α1α2 . . . αr) un ciclo di Sn e sia τ una qualsiasi permutazione. Dimostrare che τστ−1 =
(τ(α1) τ(α2) . . . τ(αr)).

Esercizio 2. Dimostrare che due elementi di Sn sono coniugati se e soltano se hanno la stessa struttura ciclica (cioè
entrambi si spezzano in m cicli disgiunti di lunghezza k1, . . . km. Dedurre che le classi di coniugio di Sn sono in
corrispondenza biunivoca con le partizioni di n.

Esercizio 3. Determinare esplicitamente le classi di coniugio di S5 e verificare che l’equazione delle classi risulti
soddisfatta.

Esercizio 4. Dimostrare che A5 è l’unico sottogruppo normale di S5

Esercizio 5. Dimostrare che A5 non ha sottogruppi normali.

Esercizio 6. Dimostrare che fissato i∈1, . . . , n, le n− 1 trasposizioni:

(i 1), (1 2), . . . , (i k), . . . , (i n),

con k 6= i, generano Sn.

Esercizio 7. Dimostrare che fissati i, j∈1, . . . , n, con i 6= j, gli n− 2 3-cicli:

(i j 1), (1 j 2), . . . , (i j k), . . . , (i j n),

con k 6= i, j, generano An.
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