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1. Mostrare con un esempio che in uno spazio topologico generico, data una

successione il suo limite non é unico.

Sia X uno spazio T2. Dimostrare che ogni successione convergente ha li-

mite unico.

In uno spazio metrico ogni successione ha limite unico?.

2. Dimostrare che:

• Ogni spazio metrico soddisfa il primo assioma di numerabilitá;

• Ogni spazio metrico separabile é a base numerabile;

3. Si consideri la retta di Sorgenfrey de�nita come RS = (R, τ) con τ =
{[a, b[ | a < b, a, b ∈ R}.

• Dimostrare che la topologia τ cosí de�nita é piú �ne della topologia
euclidea;

• RS é separabile?;

• RS é primo-numerabile?;

• RS é secondo-numerabile?;

• RS é metrizzabile?

4. Dimostrare che A j X, con X metrico e completo, é chiuso se e solo se é
completo rispetto alla metrica indotta.

5. Mostrare con un esempio che la completezza di uno spazio metrico non é
invariante topologico. (sugg. Si consideri R e un suo sottoinsieme aperto)

6. Dimostrare che ogni spazio metrico compatto per successioni X é total-
mente limitato.

7. Sia A j X, X spazio metrico. A é totalmente limitato se e solo se Ā é
totalmente limitato.


